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Вариант 1  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

01
1
1

2

2

=+
−
−

y
xyy ,

 

 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

22

32

52
310
xy
yyxxy ,

+
+

=
 

 
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

12
12

+−
+−

=
yx
yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

x, e
x

x
x
yy 1+
=+  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

10222 2 −=−=+ )(y,xsinxcosyy ,  
 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

32 3564 y)x(yxy , +−=−  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

112 ==+ )(y,xyyxy ,

  
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

,,,,, yxtgy 55 =  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

1111013 −=−==+ )(y,)(y,yy ,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

052 =+− y,yy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

02 45 =− )()( yy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,,, eyyy 374106 =++  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcosyyy ,,, 1052 =++  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcoseyy x,,,, 1010020100 10 +=−  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

0020
292122

=−=

−−=+−

)(y,)(y
,xsinxcosyyy

,

,,,

 
 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

2302210
1

123

ln)(y,ln)(y

,
e

yyy

,

x
,,,

=+=
+

=+− −  
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Вариант 2  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

04 22 =++− xxyyx ,
 

 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

yyxxy , ++= 2223
  

Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

22
2

−
−+

=
x

yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

3

12
xx

yy , −=−  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

00
1

3
1
4

22 =
+

=
+

+ )(y,
xx

xyy ,  

 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xlnyyxy, 22=+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

1022 3 ==+ )(y,xyxyy ,

  
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

,,, yxlnxy =  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

1000 === )(y,)(y,eyy ,y,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

056 =+− y,yy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

032 =−− ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,,, eyy 2725 =+  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcoseyyy x,,, −=+− 32  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcose)x(yyy x,,, 312372 3 ++=+−  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

1010
6539996 2

=−=

+−=+−

)(y,)(y
,xxyyy

,

,,,

 
 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

22

3

2

5011

44

−−

−

==

=++

e.)(y,e)(y

,
x

eyyy

,

x
,,,
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Вариант 3  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

015 22 =−++ xyyy ,
 

 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

22

32

62
312
xy
yyxxy,

+
+

=
 

 
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

33
43

−
−−

=
x

xyy,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

x
x
yy, 3=+  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

001
==+ )(y,

xcos
ytgxy ,  

 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

22 yx)yxy( , =+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

113 32 =−=− )(y,xy
x
yy ,

 
 
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

123 =+ ,,, yxyx  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

1010022
===+ )(y,)(y,yyy ,,,,

 
 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0512 =+− y,yy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

035 =+− ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,,, eyyy 236 =−−  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

x,,, exyyy =++ 2  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcosxsinxeyyy x,,, 2323273 2 −+=+−
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

4010
68222 2

==

++=++

)(y,)(y
,xxyyy

,

,,,

 
 
Задача 16. Найти решение задачи 

Коши 

0
2

0
2

1
=

π
=

π
=+ )(y,)(y,

xsin
yy ,,,  
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Вариант 4  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0=+ ,xyylny  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

yyxxy , ++= 2232
  

Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

2
22
−+
−

=
yx

yy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

121
2 =

−
− y

x
xy ,  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

00
1

=
−

=+
−

)(y,
x

eyy
x

,  

 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

2433 144 ye)x(yxy x, −+=+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

11 =−=− )(y,y
x
yy ,

 
 
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

32 ,,,,, yyx =  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

101002 ===+ )(y,)(y,yyy ,,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

050 =+− y,yy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

096 =+− ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,,, eyyy 518258 =++  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

x,,, exyyy =++ 102  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xsinxe)x(yyy x,,, +−=−+ −52 2
 

 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

2020
49424256

−==

+−=+−

)(y,)(y
,xsinxcosyyy

,

,,,

 
 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

0
44

1
42

14 =
π

=
π

=+ )(y,)(y,
xsin

yy ,,,  
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Вариант 5  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

01 22 =++− xxyyx ,
 

 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

22

32

72
314
xy
yyxxy ,

+
+

=
 

 
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

23
2
−−
−+

=
yx
yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

322 xxyy , −=+  
 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

0122 4 ==− )(y,xyxy ,  
 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xln)xln(yyxy, 22 +−=−  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

112 −=−=+ )(y,xyyxy ,

  
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

01
=+

x
yy ,,,  

 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

3
102002 3 ===+ )(y,)(y,yyy ,,,,

 
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

045 =− )()( yy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,, eyy −=−  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

x,, exyy =−  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcoseeyyy xx,,, 42492 4 +−=+−  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

7000
145942535314 23

==

−+−=+−

)(y,)(y
,xxxyyy

,

,,,

  
Задача 16. Найти решение задачи 

Коши 

2
3010

1
165 2

=−=

+
=++

)(y,)(y

,
e

yyy

,

x
,,,
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Вариант 6  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

01 =++ ,xy)yln(y  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

yyxxy, ++= 224
  

Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

1
32

−
−+

=
x

yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

3xxyy , −=+  
 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

0022 3 ==− )(y,xxyy ,  
 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

212 ye)x()xyy( x, −+=+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

2
102 ==+ )(y,xcosyxcosyy ,

 
 
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

02 =+ ,,, yyx  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

21
2

12 2 =
π

== )(y,)(y,ytgyy ,,,,

 
 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0543 =+− y,yy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

023 =++ ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xcosyy ,, 2=−  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcoseyyy x,,, 21052 −=+−  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xsinxxyy ,, 73449 3 +++=+  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

4020
2242323612

==

+=+−

)(y,)(y
,xsinxcosyyy

,

,,,

 

Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

0
2

0
2

2
3 =

π
=

π
=+ )(y,)(y,

xsin
yy ,,,  
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Вариант 7  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

013 22 =−++ xyyy ,
 

 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

yyxxy , ++= 2224
  

Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

89
87

−−
−+

=
yx
yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

xsinxexyy x, 2
2 −=+  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

011
2 =−=+ )(y,

xx
yy ,  

 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xlny)yxy( , 23 =+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

102 −==− )(y,eyyy x,

  
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xsintgxyy ,,, 2=+  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

10102 2 === )(y,)(y,yyy ,,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0583 =+− y,yy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

02 =−+ ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,, eyy =−  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

)x(eyyy x,,, 84896 +=++  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xsinxcoseyyy x,,, 3323103 3 −+=++ −
 

 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

3020
1074 23

==

−+−=+

)(y,)(y
,xxxyy

,

,,

 

Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

00004 2 ===+ )(y,)(y,xcosyy ,,,  
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Вариант 8  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

023 22 =+++ dxydy)yyx(  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xyyyx , += 22

  
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

63
43

−
++

=
x

yxy,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

xsinxcosyy , 2−=−  
 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

2132 23 =+=+ )(y,xxyxy ,  
 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

)xsin(xcosyxcosyy , +=+ − 12 1
 

 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

102 ==+ − )(y,eyxyy x,

  
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

12 2
−= ,,,, yyyx  

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

101042 ===− )(y,)(y,yyyy ,,,,
 

 
 

Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

052 =++ y,yy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

023 =+− ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,,, eyyy 624012 =+−  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xsineyyy x,,, 644 2=+−  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 
 

xcosexyyy x,,, ++=+− 27  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

0030
661616168 2

==

+−=++

)(y,)(y
,xxyyy

,

,,,

 
 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

0
2

0
2

2

=
π

=
π
=−

)(lny,)(lny

,ecoseyy

,

xx,,,
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Вариант 9  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

dxxydyyxydydxx 22 3226 −=−  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

02 =−+ )xxy(yy ,

  
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

12
33
−+

+
=

yx
yy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

x
xln

x
yy , −=−  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

00
1

2 ==
+

+ )(y,x
x

yy ,  

 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

)x(eyyxy x, 3423 144 −=+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

113 2 ==− )(y,xy
x
yy ,

 
 
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

022 =+ ,,, yyx  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

100051 2 ===+ )(y,)(y,yy)y( ,,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0523 =++ y,yy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

032 =−+ ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,,, eyyy −=++ 62  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xsineyyy x,,, 644 2−=+−  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xsinexxyyy x,,, 252492 2 −+−=+−  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

6000
93410 5

==

−=++ −

)(y,)(y
,eyyy

,

x,,,

 
 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

2000
2

14

==

=+

)(y,)(y

,
xcos

yy

,

,,
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Вариант 10 

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,x eyy)e( =+3  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

,y)yx(yx −=+
  

Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

34
32

−−
−+

=
yx
yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

xsinxcosyy , 2=−  
 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

π
=

π
=+

2
2

)(y,xsinyxy ,  

 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

222223 x, exyxyy −−=+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

22

2 π
−=

π
=− )(y,

x
xcosy

x
yy ,

 
 
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

2xyyx ,,, +=  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

201002 2 ===− )(y,)(y,yyy ,,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0565 =++ y,yy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

045 =+ )()( yy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

25 +=− xyy ,,  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

)x(eyyy x,,, 166 3 +=−+  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 
 

xsinxeyy x,, 62436 +=+ −  
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

0010
2510 5

==

=+−

)(y,)(y
,eyyy

,

x,,,

 
 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

1010
1

1

=−=
+

=−

)(y,)(y

,
e

yy

,

x
,,,
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Вариант 11  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

2222 91 xyxy)x( , −=+  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

332
2

2

++=
x
y

x
yy ,

  
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

22
32

−−
+−

=
x
yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

x, eyxy =+  
 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

e)(y,eyxy x, =−=+
−

2
2

2  
 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

32 3532 y)x(yxy, +−=−  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

101 2 =+=+ − )(y,ye)x(xyy x,

  
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

0=++ xyyx ,,,,,
 

 
Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

3111093 ===+ )(y,)(y,yy ,,,  
 

Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

054 =+− yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

052 =++ ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,, eyy 369 =+  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xsineyyy x,,, 444 2=+−  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcosxsineyy x,, 622 −+=+  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

1000
65

==

=+−

)(y,)(y
,xyyy

,

,,,

 
 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

0030

2
2

==
π

π
=π+

)(y,)(y

,
xcos

yy

,

,,
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Вариант 12  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

yxy)y( , =+ 2  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

1522 2

2

−+=
x
y

x
yy ,

  
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

910
98
−−
−+

=
yx
yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

2
2 x, exyy −=+  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

012 4 ==− )(y,exyxy x,  
 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

45453 y)x(yxy , −=+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

2
112 2 ==+ )(y,xlny

x
yy ,

 
 
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

32 21 xxy)x(y ,,, =++  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

8010128 3 === )(y,)(y,yy ,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

052 =+− yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

0=− ,,,, yy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xyy ,,, 623 −=−  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcoseyyy x,,, 4136 3−=++  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xchyy ,,, 323 =−  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

13
1000

5584

−==

=+−

)(y,)(y

,xcosyyy
,

,,,

  
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

)ln()(y

,ln)(y,
e

eyy

,

x

x
,,,

2130

40
1
93 3

3

−=

=
+

=+
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Вариант 13  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

)x(yxy , 81 22 +−=  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

24
2

2

+−=
x
y

x
yy ,

  
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

55
532

−
−+

=
x

yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

x
x
yy , =− 3  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

112 ==+ )e(y,xyxy ,  
 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

12 3232 −+=+ y)xcos(excosyy x,
 

 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

101 2 =−=+ )(y,ye)x(xyy x,

  
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

,,,,, yxy =2  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

20400643 ===+ )(y,)(y,yy ,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0102 =+− yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

04 =− ,,,)( yy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xcosyy ,, =+  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xsinyyy ,,, 252 −=++  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xsineyy x,, 318189 3 −−=+  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

1000
126136

==

−=++

)(y,)(y
,xyyy

,

,,,

 
 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

4454

284

=π=π
=+

)(y,)(y

,xctgyy
,

,,
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Вариант 14  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

1
3

3

2

−
−

=
y

eye
x

,x
 

 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

yyxxy , ++= 2295
  

Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

723
84
−+

−
=

yx
yy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

x, ex
x
yy 33 =−  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

00882 2 =+=+ )(y,xxyy ,  
 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

23 yx)yxy( , =+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

10
3232 12

=
+−=− −−

)(y
,ye)xcos(xcosyy x,

 
 
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

1+=+ xyxy ,,,,,  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

1000
02 3

==

=+

)(y,)(y
,ycosysiny

,

,,

 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0172 =+− yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

024 =++ ,,,,,)( yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

1478 =+− yyy ,,,  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

)xcosx(sineyy x,,, +=+ 2  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xchyy ,,, 5505 =−  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

4
10

2
11024 ==−=− )(y,)(y,xyy ,,,

 
 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

2602210
1

486 2

ln)(y,ln)(y

,
e

yyy

,

x
,,,

=+=
+

=+− −  
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Вариант 15  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

72
33 5

2

−
=+

y
yy)x( ,

 
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

yyxxy, 3423 22 ++=
  

Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

45
43

−−
−+

=
yx
yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

x
x

x
yy , 1+
=−  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

4
1

3

2

=π

=+

)(y

,
xsin

xcosxcos
xsinxcos

yy ,

 

 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

22 yxyy , =−  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

102 ==− )(y,xyyy ,

  
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

01
=+−

xsin
ytgxy ,,,  

 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

4121

32 3

=π=

=

)(y,)(y

,ycosysiny
,

,,

 
 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

084 =+− yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

03 4 =+ ,,,)( yy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,, eyy 284 =+  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

)xcosx(sineyy x,,, +−=+ 22  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xchyy ,,, 222 =−  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

105
10

2

=−=

=−

)(y,)(y

,xcosyy
,

,,

 
 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

0000
1

9189 3

3

==
+

=+− −

)(y,)(y

,
e
eyyy

,

x

x
,,,
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Вариант 16  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

4
5

2 += y
xsin

yy ,

 
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

yyxxy, ++= 22163
  

Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

1
32

−
++−

=
x

yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

x
e

x
yy

x
,

−
=

−
−

11

4

 

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

π=
π

−=− )(y,
xcos

xyxy ,

42

2

 

 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

32 122032 y)x(yxy , +−=−  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

212 2 ==+ )(y,xlny)yxy( ,

  
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

12 =+ ,,, xyxy  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

711198 3 === )(y,)(y,yy ,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0134 =+− yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

0=+ ,,,,, yy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,,, eyyy −=−− 2  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

)xcosx(sineyyy x,,, −=+− 84  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcoseyy x,,,, +=− 2  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

2000
24552 2

==

+−=+−

)(y,)(y
,xxyyy

,

,,,

 
 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

22
11

2
1 2

2
2

π
==

π
π

=π+

)(y,)(y

,
xsin

yy

,

,,
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Вариант 17 

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

3

2
3

1
2

y
xyyx ,

+
=  

 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

242

2

++=
x
y

x
yy ,

  
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

1
32

−
−+

=
x

yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

12
12

3 +=
+

− xe
x
yy x,  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

002
2

==− )(y,xxyey x,  
 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

3322 yxxyy , =+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

102 ==+ )(y,xyyy ,

  
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

022 =+ ,,,,, yxctgy  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

13730493 −=−==+ )(y,)(y,yy ,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0204 =+− yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

07 =− ,,,,, yy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

6843 +=+ xyy ,,,  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

)xcosx(sineyy x,,, +=+ 102  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcosxsineyy x,, 2322844 2 +−=+  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

0000
103 2

==

=−+ −

)(y,)(y
,xeyyy

,

x,,,

 

Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

00201
2

2 ==

π
π

=
π

+ )(y,)(y,xcos

yy ,,,  
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Вариант 18  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

244 32 −−=− yyxyy ,
 

 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

yx
yxy ,

−
+

=
 

 
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

1
123

+
−+

=
x

yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

12 =−
x
yy ,  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

181044 3 ==+ )(y,xyxy ,  
 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xlnyyxy , 2=+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

1
112 2

sh
)(y,chxyycthxy , ==+

 
 
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

123 =+ ,,,,, yxyx  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

2
102

20

1164 43

==

−=

)(y,)(y

,yyy
,

,,

 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0106 =+− yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

02 45 =+ )()( yy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xsinyyy ,,, 282 =−+  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

)xcosxsin(eyyy x,,, 5384 +=+−  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcosxsineyy x,,, 6104 ++=−  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

2020
32 2

==

−+=−

)(y,)(y
),xx(eyy

,

x,,,

 
 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

)ln()(y

,ln)(y,
e

eyy

,

x

x
,,,

14330

440
3
93 3

3

−=

=
+

=− −

−
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Вариант 19  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

1
12

23

2

+−
−

= yyy

,

ee
)x(x

e
yx

 
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

362 2

2

++=
x
y

x
yy ,

  
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

134
55
−+

+
=

yx
yy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

xcosxsinxcosyy , 2=+  
 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

103 −==+ )(y,xxyy ,  
 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

1212832 −+=+ ye)xcos(xcosyy x,
 

 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

2012 2 =−=+ )(y,ye)x()xyy( x,

  
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

,,,,, ytgxy 2=  
 

 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

2000
08 3

==

=+

)(y,)(y
,ycosysiny

,

,,

 

Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0136 =+− yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

04 =− ,,,,, yy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,,, eyyy 2126209 −=+−  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcoseyyy x,,, 3136 −=++  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xchyy ,,, 4164 =−  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

0000
44

==

=+−

)(y,)(y
,xsinyyy

,

,,,

 
 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

4242

4

=π=π
=+

)(y,)(y

,ctgxyy
,

,,
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Вариант 20  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

dxxydyyxdyydxx 22 2334 −=−  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

yx
yxy ,

−
+

=
2

2

 
 
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

56
54

−−
−+

=
yx
yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

2x
x
yy , =−  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

164

22232 2

=π
−=+

)(y

xsinxxcosxyxy,

 

 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

2233 84 ye)x(yxy x, −+=+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

10
3
2 4 =−=− )(y,xsinytgxyy,

 
 
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

,,,,, yxcthy 22 =  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

621272 3 === )(y,)(y,yy ,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0186 =+− yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

023 =++ ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xcosxsinyy ,, 5253 +=+  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

)xcosx(sineyy x,,, +=+ 62  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xshyy ,,, 5505 =+  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

1000
12

==

+=−

)(y,)(y
,xyy

,

,,,

 
 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

31003310
2

486 2

ln)(y,ln)(y

,
e

yyy

,

x
,,,

=+=
+

=+− −  
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Вариант 21  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

dyyxdyydxy 224 =−+  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

482

2

++=
x
y

x
yy ,

  
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

1
2

+
++

=
x

yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

xsinxcosyy , 2
2
1

=+  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

008328 3 =−=− )(y,xxxyy ,  
 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

32 35128 y)x(yxy , +−=−  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

112 ==+ )(y,xyyxy ,

  
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

134 =+ ,,, yxxy  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

20300363 ===+ )(y,)(y,yy ,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

052 =++ yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

01213 =+− ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,,, eyyy 6143612 =+−  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

)xsinxcos(eyyy x,,, 3484 −=+−  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

x,, excosyy 41641616 −=+  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

0010
23 2

==

−=+− −

)(y,)(y
,eyyy

,

x,,,

 
 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

0)0(,0)0(

,
2
486

,

2

2
,,,

==

+
=++

−

yy
e

eyyy x

x
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Вариант 22  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

dxxydyyxdyydxx 22 3266 −=−  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xyx
yxyxy ,

22

22

−
−+

=
 

 
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

44
32

−
−+

=
x

yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

xx
x

yy , 2
2

2 +=
+

−  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

42 22 =−=− )e(y,xlnxlnyxy ,  
 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

22 yx)yy( , =+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

1022 3 ==+ )(y,xyxyy ,

  
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

02 =+ ,,,,, yyx  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

312118 3 =π== )(y,)(y,ycosysiny ,,,  

Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0102 =++ yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

02 45 =+ )()( yy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xcosyyy ,,, 244 =++  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcosyyy ,,, −=++ 52  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcosxsineyy x,,,, 3931899 3 −+−=−  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

1242

3

=π=π
=+

)(y,)(y

,xcosyy
,

,,

 
 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

2
3

646

3
99

π=π=π

=+

)(y,)(y

,
xsin

yy

,

,,
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Вариант 23  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

023 22 =+++ dyxydxyx  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

662

2

++=
x
y

x
yy ,

  
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

22
32

−
−+

=
x

yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

xsinx
x
yy , =−  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

2122 4 −=−=− )(y,xyyx ,  
 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

21 ye)x(xyy x, −=+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

113 32 =−=− )(y,xy
x
yy ,

 
 
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

1=+ ,,,,, yyx  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

2
10220

164 43

==

−=

)(y,)(y

,yyy
,

,,

 

Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0172 =++ yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

065 =+− ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

241299 24 −+=+ xxyy ,,  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

)xcosx(sineyy x,,, +=+ 32  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

chxyy ,,, 2=−  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

20102 ===− )(y,)(y,eyy ,x,,
 

 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

0010
3

99 ===+ )(y,)(y,
xcos

yy ,,,  
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Вариант 24  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

05 22 =++ dxeydy)e( xx
 

 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xyx
yxyxy ,

22
2
2

22

−
−+

=
 

 
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

222 −+
=

yx
yy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

2x
x
yy , =+  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

4
12

1
23

3 =
−
+

=− )(y,
)x(x

x
x
yy ,  

 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

12 3232 −− +−=− y)xcos(excosyy x,
 

 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

11 =−=− )(y,y
x
yy ,

 
 
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

145 =+ ,,,,, yxyx  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

531350 3 === )(y,)(y,yy ,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

054 =++ yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

0136 =++ ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,,, eyyy 22 =+−  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcoseyyy x,,, 8136 3−=++  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcosxsineyy x,, 6126243936 6 −+=+  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

000034 ===− − )(y,)(y,xeyy ,x,,
 

 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

190

270
2

−=

=
+

=− −

−

ln)(y

,ln)(y,
e

eyy

,

x

x
,,,
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Вариант 25  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

dxxydyyxdyydxx 22 2366 −=−  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

882 2

2

++=
x
y

x
yy ,

  
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

67
65

−−
−+

=
yx
yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

552
2 =
−

− y
x
xy ,  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

e)(y,eyxy x, =−=+
−

12
1

2  
 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

2yxyy , =−  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

112 −=−=+ )(y,xyyxy ,

  
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

01
=+−

x
yyx ,,,,,  

 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

12520253 −=−==+ )(y,)(y,yy ,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

084 =++ yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

034 =+− ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,,, eyyy −=++ 23  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcosxsinyy ,, 4243 +=+  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

)xcosx(sineyy x,,,, 55255025 5 ++−=−  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

000
4

==

=+

)(y,)(y
,xsinyy

,

,,

 
 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

2434

244

=π=π
=+

)(y,)(y

,xctgyy
,

,,
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Вариант 26  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

045 22 =+++ dyxydxyx  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xyx
yxyxy ,

23
3

2

22

−
−+

=
 

 
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

2
4

−
−+

=
x

yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

x
xln

x
yy, 2−=−  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

2
142 −=−=+ )(y,xxyxy ,  

 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xlny)yxy( , 22 =+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

2
102 ==+ )(y,xcosyxcosyy ,

 
 
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

,,,,, yxlnxy =  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

3000
018 3

==

=+

)(y,)(y
,ycosysiny

,

,,

 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

013 =++ yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

057 =− ,,,,, yy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xcosxsinyyy ,,, 41234 −=+−  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

)xcosxsin(eyyy x,,, 284 +−=+−  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xshyy ,,, 323 =+  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

0000222 ===+− )(y,)(y,xyyy ,,,,
 

 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

21402810
3

123

ln)(y,ln)(y

,
e

yyy

,

x
,,,

=+=
+

=+− −  

 

 
  



28 
 

 
Вариант 27  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

04 =−+ dxedy)e(y xx
 

 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

1282

2

++=
x
y

x
yy ,

  
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

22
12

−
−+

=
x

yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

32 x
x
yy , =+  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

2
1

4
2

2
2

−=
π

−=− )(y,tgxxsin
xsin

yy ,  

 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

2yxyy, =+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

102 −==− )(y,eyyy x,

  
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

,,,)( ythxy =4  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

21
2

18 3 =
π

== )(y,)(y,ycosysiny ,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0204 =++ yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

02 45 =− )()( yy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

336663636 xxyy ,, −+=+  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

)x(eyyy x,,, 123423 −=+− −
 

 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcosxsineyy x,, 777149849 7 ++−=+  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

100022 ===−+ )(y,)(y,eyyy ,x,,,
 

 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

0000
1
486 2

2

==
+

=+−

)(y,)(y

,
e

eyyy

,

x

x
,,,

 

 

 
  



29 
 

 
Вариант 28  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

dxxydyyxdyydxx 22 222 −=−  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xyx
yxyxy ,

4
3

2

22

−
−+

=
 

 
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

33
132

+
++−

=
x

yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

2
2 1

1
2 x

x
xyy , +=
+

−  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

2022 =+=+ )(y,xxyy ,  
 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xchyyy , 2xcth2 =+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

102 ==+ − )(y,eyxyy x,

  
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

1+= ,,,,, ytgxy  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

441432 3 === )(y,)(y,yy ,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0106 =++ yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

052 =++ ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xsinyy ,, 224 =+  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

)xcosxsin(eyy x,,, 224224 +=+  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

)xcosx(sineyy x,,,, 66723636 6 +−=−  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 
 

903034 5 ===+− )(y,)(y,eyyy ,x,,,  
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

π=
π

=
π

=+ 2
8

3
84

1616 )(y,)(y,
xsin

yy ,,,  
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Вариант 29  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

014 22 =+++ dyxydxyx  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

5104 2

2

++=
x
y

x
yy ,

  
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

945
66
−+

−
=

yx
yy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

3

23
xx

yy , =+  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

41762 −==− )(y,
x

yxy ,  

 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

212 ye)x()xyy( x, −=+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

113 2 ==− )(y,xy
x
yy ,

 
 
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

,,,,, yxthy 77 =  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

21210163 ===+ )(y,)(y,yy ,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0136 =++ yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

023 =++ ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,,, eyyy 256 =++  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcosxsinyy ,, 7273 +=+  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xshyy ,,, 4164 =+  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

100054 ===+ )(y,)(y,eyy ,x,,
 

 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

0030
4

1616 ===+ )(y,)(y,
xcos

yy ,,,  
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Вариант 30  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

08 =−+ dxeydy)e( xx
 

 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xyx
yxyxy ,

6
5

2

22

−
−+

=
 

 
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

78
76

−−
−+

=
yx
yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

212 2

x
)x(

xyy , =
−

+  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

2

2
33

π

=
π

+=− e)(y,xcosxsinyy ,  

 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xsinyxtgyy , 4

3
2

−=−  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

22

2 π
−=

π
=− )(y,

x
xcosy

x
yy ,

 
 
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

01
=+−

chx
ycthxy ,,,  

 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

4000
032 3

==

=+

)(y,)(y
,ycosysiny

,

,,

 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0186 =++ yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

02 =−− ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

743337372 2 +−=++ xxyyy ,,,  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

)xcosxsin(eyyy x,,, 3584 −=+−  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

)xcosx(sineyy x,, 88166464 8 −+−=+
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

0064
170

12386 2

==

++=++

)(y,)(y

,xxyyy
,

,,,

 
 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

0000
1

23

==
+

=+− −

)(y,)(y

,
e

eyyy

,

x

x
,,,
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Вариант 31  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

dxxydyyxdyydxx 22 36 −=−  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

10103 2

2

++=
x
y

x
yy ,

  
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

42
2
−+

+
=

yx
yy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

21
1
2 )x(e

x
yy x, +=
+

−  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

2
3

4
5

222 2

=π
=+

)(y

,xcosxcosyxsiny ,

 

 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

2yxyxy, =+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

101 2 =+=+ − )(y,ye)x(xyy x,

  
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcosyy)xsin( ,,,,, =+1  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

22
102014 43 ==−= )(y,)(y,yyy ,,,

 
 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0256 =++ yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

045 =− )()( yy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xyyy ,,, =+− 127  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xsineyyy x,,, 344 2=+−  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

)xcosx(sineyy x,,,, 77491449 7 +−=−  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

10
2
10 ===+ )(y,)(y,xeyy ,x,,

 
 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

24040
1
42 2

2

−==
+

=− −

−

ln)(y,ln)(y

,
e

eyy

,

x

x
,,,
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Вариант 32  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,x eyy)e( =+1  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xyx
yxyxy ,

62
52

2

22

−
−+

=
 

 
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

42
52

+−
−+−

=
yx
yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

31
1
2 )x(

x
yy , +=
+

−  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

121 ==− )(lny,xsinyxcosy ,  
 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

2

2

x
y

x
yy , =+  

 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

2
112 2 ==+ )(y,xlny

x
yy ,

 
 
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

2

22
x

yyx ,,,,, =+−  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

311118 3 === )(y,)(y,yy ,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0256 =+− yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

09 =−− ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

14 +=− xyy ,,  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcosxsinyy ,, 3233 +−=+  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcosxsineyy x,,, 2428244 2 −+=−  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

100022 ==−=− )(y,)(y,xyy ,,,
 

 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

2
12

24
1

4

=π=π

=+

)(y,)(y

,xctgyy

,

,,
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Вариант 33  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

dxxydyyxdyydxx 22 −=−  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

22

32

2
32
xy
yyxxy ,

+
+

=
 

 
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

1
3

−−
−+

=
yx
yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

344 xxyy , −=−  
 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

51134 3 ==+ )(y,xyxy ,  
 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

33 yxyxy , =+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

101 2 =−=+ )(y,ye)x(xyy x,

  
 
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

434 =+ ,,, yxxy  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

51
2

150 3 =
π

== )(y,)(y,ycosysiny ,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0178 =+− yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

084 =+− ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

19 +=− xyy ,,  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcoseyyy x,,, 5136 3−=++  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcosxsineyy x,, 939916281 9 ++=+  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

50009 2 −===− )(y,)(y,xeyy ,x,,
 

 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

3503310
2

123

ln)(y,ln)(y

,
e

yyy

,

x
,,,

=+=
+

=+− −  

 

 
  



35 
 

 
Вариант 34  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

045 22 =+++ dy)yyx(dxy  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

yyxxy, ++= 22

  
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

yx
yxy
4

532,
+

−+
=

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

3
13

32
2 )x(xyxy , +

=−  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

8
2

4
22 2

2 π
=

+
=+ )(y,

x
xyxy ,  

 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xcos, eyxsinyy 2=−  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

10
3232 12

=
+−=− −−

)(y
,ye)xcos(xcosyy x,

 
 
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

32 1221 xxy)x(y ,,, =++  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

202014 43 ==−= )(y,)(y),y(yy ,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0208 =+− yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

044 =+− ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,,, eyyy =+− 96  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xsineyyy x,,, 544 2=+−  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcoseyy x,,,, 81286464 8 +−=−  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

001096 3 ===+− )(y,)(y,eyyy ,x,,,
 

 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

0000
2

23

==
+

=++
−

)(y,)(y

,
e

eyyy

,

x

x
,,,
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Вариант 35  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,x eyy)e( =+1  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

22

32

22
34
xy
yyxxy,

+
+

=
 

 
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

22
32

−
−+

=
x

yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

2

2
xx

yy , −
=−  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

,
2ln ln , (1) 2

2
xy y x x y− = =  

 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xy
x
yy , 22
=+  

 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

102 ==− )(y,xyyy ,

  
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

x
yyx ,,,,, 1

=+  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

5000050 3 ===+ )(y,)(y,ycosysiny ,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0258 =+− yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

04 =+ ,,,)( yy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,,, eyyy =+− 9124  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xsinyyy ,,, 21752 −=++  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

shxyy ,,, 2=+  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

00004 2 ===+ − )(y,)(y,eyy ,x,,
 

 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

π=
π

=
π

=+

)(y,)(y

,
xsin

yy

,

,,

4
2

4

2
44
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Вариант 36  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

dxxydyyxdyydxx 222 −=−  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

yyxxy, ++= 222
  

Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

4
2

+−
+−−

=
yx
yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

xsinxctgxyy , 2=−  
 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

2
1122 2 −=−=+ )(y,xxyxy ,  

 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

22 yeyy x, =+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

212 2 ==+ )(y,xlny)yxy( ,

  
 
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xyyx ,,,,, =+  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

20108 3 === )(y,)(y,yy ,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0328 =+− yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

044 =+− ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,,, eyyy 2127 =+−  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

x,, exyy =−  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcosxsineyy x,, 5205105025 5 +−=+  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

001054 2 =−==+− )(y,)(y,xeyyy ,x,,,
 

 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

0020
2

44 ===+ )(y,)(y,
xcos

yy ,,,  
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Вариант 37  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0222 22 =−++ ,yxxyx  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

22

32

32
36
xy
yyxxy ,

+
+

=
 

 
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

22
32

−−
−−

=
x
yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

xcostgxyy , 2=+  
 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

2
3

4
222 2 =

π
+=+ )(y,xsinxxsinyxy,  

 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xcosyxtgyy , 4=−  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

102 ==+ )(y,xyyy ,

  
 
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xyxyx ,,,,, =+ 23  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

2010043 −=−==+ )(y,)(y,yy ,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0178 =++ yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

06 =−+ ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,,, eyyy 244 =+−  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xsineyyy x,,, 444 2−=+−  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

)xsinx(coseyy x,,,, 44644816 4 −+=−  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

0040
1743
==

=−−

)(y,)(y
,xsinyyy

,

,,,

 
 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

910

270
2

ln)(y

,ln)(y,
e

eyy

,

x

x
,,,

−=

=
+

=+
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Вариант 38  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

dxxydyyxdyydxx 22 53320 −=−  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

yyxxy, ++= 222
  

Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

1
32

−
−+

=
x

yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

)x(e
x

yy x, +=
+

− 1
1

 

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

20222 3 −=−=− )(y,xxxyy ,  
 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

21 ye)x(yxy x, −+=+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

1
112 2

sh
)(y,chxyycthxy , ==+

 
 
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

11 +=++ xyy)x( ,,,,,  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

11
2

12 3 =
π

== )(y,)(y,ycosysiny ,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0208 =++ yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

034 =++ ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

12 −=+ xyy ,,,  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcosxsinyy ,, 7273 +−=+  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xshyy ,,, 22=+  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

0000
4323 3

==

−=+−

)(y,)(y
),x(eyyy

,

x,,,

 
 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

2
2

1
2

2 =
π

=
π

=+ )(y,)(y,ctgxyy ,,,  
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Вариант 39  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

011 22 =+++ xyyyx ,
 

 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

22

32

42
38
xy
yyxxy ,

+
+

=
 

 
Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

33
76

−
−+

=
x

yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

xsin
x
yy , =+  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

02 2 =π−=− )(y,tgxxxytgxy ,  
 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

332105 yxxyy , =+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

2012 2 =−=+ )(y,ye)x()xyy( x,

  
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

chxycthxy ,,, =+  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

202201643 ==−= )(y,)(y,yyy ,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0258 =++ yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

096 =++ ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

xsinyy ,, =+  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xsinyyy ,,, 252 −=++  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xcosxsin
eyy x,,

10301020
200100 10

−+
+−=+

 

 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

000092 2 ===++ )(y,)(y,eyyy ,x,,,  
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

22
1

2
1 π

=
π

=
π

=+ )(y,)(y,
xsin

yy ,,,  
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Вариант 40  

 
 
Задача 1. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

dyyxdyydxy 223 =−+  
 
Задача 2. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

yyxxy, ++= 223
  

Задача 3. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

328
74
−−
−+

=
yx
yxy ,

 
 
Задача 4. Найти общее решение 
дифференциального уравнения. 

2

2

2 1
2

1
2

x
x

x
xyy ,

+
=

+
+  

 
Задача 5. Найти решение задачи Коши 

e)(y,eyxy x, =−=+
2
14 2

1
2  

 
Задача 6. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

332147 yxxyy , =+  
 
Задача 7. Найти решение задачи Коши 

10
3
2 4 =−=− )(y,xsinytgxyy ,

 
 
Задача 8. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xy
x

xy ,,, 2
1

2
2 =
+

+  
 

Задача 9. Найти решение задачи 
Коши 

11112 3 =−=−= )(y,)(y,yy ,,,
 

 
Задача 10. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

0328 =++ yyy ,,,  
 
Задача 11. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

023 =−− ,,,,,, yyy  
 
Задача 12. Найти общий интеграл 
дифференциального уравнения 

x,,, eyyy −=+− 51106  
 
Задача 13. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

)xcosx(sineyy x,,, +=+ 42  
 
Задача 14. Найти общее решение 
дифференциального уравнения 

xsineyy x,,,, 98116281 9 +=−  
 
Задача 15. Найти решение задачи 
Коши 

00002 ===+ )(y,)(y,xsinyy ,,,
 

 
Задача 16. Найти решение задачи 
Коши 

00101
===+ )(y,)(y,

xcos
yy ,,,  
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Методические указания к выполнению 

 расчетно-графических заданий 

 

Задача 1. Найти общий интеграл дифференциального уравнения 

0232 =−++ dy)xxy(dx)yxy( . 

 

Решение. 

Вынесем за скобки общие множители: 

0232 =−++ dy)y(xdx)x(y . 

Предположив, что 00 ≠≠ y,x разделим обе части данного уравнения на xy , 

получим уравнение с разделяющимися переменными: 

0232
=

−
+

+ dy
y

ydx
x

x . 

Упростим полученное уравнение, поделив почленно: 

02132 =







−+






 + dy

y
dx

x
. 

Интегрируя уравнение, последовательно находим (произвольную 

постоянную можно представить в виде Cln ): 

Clndy
y

dx
x

=







−+






 + ∫∫

2132 , 

Clnylnyxlnx =−++ 232 , 

ylnxlnClnyx 232 +−=+ , 

3

2

2
x

Cylnyx =+ . 
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Задача 2. Найти общий интеграл дифференциального уравнения 
2222 yxyx , += . 

 

Решение. 

Так как функции     222  и2 yxx +  - однородные второго порядка, то 

данное уравнение – однородное. 

Сделаем замену      xuuy,xuy,
x
yu ,, +=== . 

Тогда  
2222 )ux(x)xuu(x , +=+ ,  )u(x)xuu(x , 222 12 +=+ . 

Предполагая, что 0≠x , сокращаем обе части уравнения на 2x . В результате 

получим: 
212 u)xuu( , +=+ ,                     2122 uxuu , +=+ , 

uuxu , 212 2 −+= ,                       uu
dx
dux 212 2 −+= . 

Разделяя переменные, последовательно находим: 

,
x

dx
uu

du
221 2 =

−+
 ,

x
dx

uu
du

2
1

122 =
+−

 

,
x

dx
)u(

du
2
1

1 2 =−
     ,

x
dx

)u(
du

∫∫ =
− 2

1
1 2   

,Clnxlndu)u( +=−∫
−

2
11 2  

xCln)u(
=

−
− −

1
1 1

, 

,xCln
u

=
−

−
1

1 . 
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xCln
u
=

−1
1 . 

В полученное выражение вместо u  подставим значение 
x
y , затем упростим 

полученный общий интеграл: 

xCln)yx(x,xCln
yx

x

,xCln

x
yx,xCln

x
y

−==
−

=
−

=
−

1

1

1

 

Разрешив его относительно y , найдем общее решение исходного 

дифференциального уравнения: 

xCln
xxy −= . 

 

 

Задача 3. Найти общий интеграл дифференциального уравнения  

12
12

−+
++

−=
yx
yxy, . 

 

Решение. 

Дифференциальные уравнения вида    







++
++

=
222

111

cybxa
cybxafy ,

 
при  02121 ≠⋅−⋅ abba  приводятся к однородным с помощью 

подстановки  

βvy,ux +=α+=  , 

где  −α )β,(  точка пересечения прямых  
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0111 =++ cybxa  и  .cybxa 0222 =++  

Если же 02121 =⋅−⋅ abba
 
, то подстановка  ybxat 11 +=  позволит 

разделить переменные. 

Данное уравнение относится к первому типу, т.к. 

2112 2211 ==⋅−=⋅−= b,a,b,a   и 

031411222121 ≠−=+−=⋅−−⋅−=⋅−⋅ )(abba . 

Находим точку пересечения прямых  012  и012 =−+=++ yxyx  

получим 

.βy,x 11 ==−=α=  

Произведем замену переменных в исходном уравнении, полагая 

11 +=+=−=α+= vβvy,uux ,   .dvdy,dudx ==  

Тогда данное уравнение примет вид: 

1121
1112

−++−
+++−

−=
)v(u
)v()u(

du
dv  

упростим 

1221
1122

−++−
+++−

−=
vu
vu

du
dv           или 

vu
vu

du
dv

2
2
+
+

−= . 

В полученном однородном уравнении сделаем замену 

udttdudvu,tv,
u
vt +=⋅== ,         получим 

tuu
tuu

du
udttdu

2
2
+
+

−=
+        преобразуем уравнение:  

)t(u
)t(u

du
udt

du
tdu

21
2
+
+

−=+ ; 

Упростим уравнение: 
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t
t

du
dtut

21
2
+
+

−=+ ; 

t
tt

du
dtu

21
2
+
+

−−= ; 

t
t)t(t

du
dtu

21
221

+
+++

−= ; 

t
ttt

du
dtu

21
22 2

+
+++

−=  

t
tt

du
dtu

21
222 2

+
++

−= - получили дифференциальное уравнение с 

разделяющимися переменными. 

Упростим: 

dt
tt
t

u
du

222
21

2 ++
+

−=  

В результате интегрирования получим: 

1
2
1 2 ++−= ttlnucln , 

Учитывая свойства логарифма, получим: 

2
1

2 1
−

++= ttlnucln ,       или  

2
1

2 1
−

++= )tt(uc . 

Возведем обе части полученного равенства в квадрат и преобразуем: 
122 1 −++= )tt(cu  

c)tt(u =++⋅ 122 . 

Вернемся к замене  
u
vt =  и получим 
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c
u
v

u
vu =










++






⋅ 1

2
2 ;               cuvuv =++ 22 . 

Возвратимся к переменным x и  y       ( 11 +=−= vy,ux ), 

т.е. 11 −=+= yv,xu    и после упрощения получим общее решение 

исходного дифференциального уравнения: 

c)x()x)(y()y( =+++−+− 22 1111 ; 

cxxxyyxyy =+++−−+++− 12112 22 ; 

.cxxyyxy 1
22 =++−+  

 

 

Задача 4. Найти общий интеграл дифференциального уравнения 
222 xyxy, += . 

 

Решение. 

Данное уравнение является линейным относительно функции )x(y . 

Действительно ,
x

x
x
yy,

x
xyy ,,

22
2

2
2 22

+=
+

=   

2
x

x
yy, +=     или   

2
x

x
yy , =− . 

Приведенное уравнение можно решить двумя способами: методом 

вариации постоянных или методом Бернулли.  

Применим подстановку Бернулли uvvuy,vuy ,,, +== , 

в результате получим: 
2
x

x
vuuvvu ,, =−+ . 

Вынесем за скобки общий множитель: 
2
xuv)

x
uu(v ,, =+− . 
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Находим частное решение уравнения   0=−
x
uu ,  

 разделяя переменные и интегрируя его: ,
x

dx
u
du,

x
u

dx
du

==  

,xlnuln,
x

dx
u
du

== ∫∫ xu =  (выбрана одна из первообразных )x(u ). 

Далее ищем общее решение уравнения 
2
xuv, = , где xu = . Имеем: 

   ,v,xxv ,,

2
1

2
==  

,
dx
dv

2
1

=           ,dxdv
2
1

=  

Cxv,dxdv +==
2
1

2
1

. 

Общее решение исходного уравнения 

CxxCxxvuy +=





 +== 2

2
1

2
1 . 

 

Задача 5. Найти решение задачи Коши 102
2

==− )(y,e
x

yy x, . 

 

Решение. 

Данное уравнение является линейным относительно функции 

)x(y .  

Для решения уравнения применим подстановку Бернулли: 

uvvuy,vuy ,,, +== , 

в результате получим: x,, e
x

vuuvvu 2
2

=−+  



49 
 

Вынесем за скобки общий множитель: x,, euv
x

uuv 2
2

=+





 − . 

Находим частное решение уравнения    0
2

=−
x

uu ,  разделяя 

переменные и интегрируя его: 

x
uu ,

2
= ,  

x
u

dx
du

2
= , 

x
dx

u
du

2
=   ∫∫ =

x
dx

u
du

2
1 , 

∫∫
−

= dxx
u
du 2

1

2
1   2

1

xuln = , 

2
1

xeu =     или    xeu = (выбрана одна из первообразных )x(u ). 

Теперь найдем общее решение уравнения x, euv 2= , где 2
1

xeu = .  

Имеем: 
xx, eev 2= , 2=,v , 

2=
dx
dv ,  dxdv 2= , 

∫∫ = dxdv 2 , Cxv += 2 . 

Общее решение исходного уравнения 

)Cx(euvy x +== 2 . 

Теперь выясним, при каком значении постоянной C  будет выполнено 

указанное начальное условие. Подставляя 10 == y,x , получим 

)C(e +⋅= 021 0 ,  1=C . 

При найденном значении C  из общего решения получаем 

)x(ey x 12 += . 
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Задача 6. Найти общее решение дифференциального уравнения 
223 yeyy x−=+′   

 

Решение. 

Очевидно, что данное уравнение-это уравнение Бернулли. 

Для нахождения решения воспользуемся подстановкой Бернулли: 

uvvuy,vuy ′+′=′= , 

в результате получим 
223 )vu(evuuvvu x−=+′+′ . 

Вынесем за скобки общий множитель 
223 )vu(euv)uu(v x−=′++′ . 

Находим частное решение уравнения  0=+′ uu  , разделяя переменные 

и интегрируя его: 

,dx
u
du,u

dx
du,uu −=−=−=′  

xuln,dx
u
du

−=−= ∫∫ , 

xeu −= (выбрана одна из первообразных  )x(u ) 

Теперь найдем общее решение уравнения  223 )vu(euv x−=′ , где xeu −=   

Имеем  
223 )ve(eev xxx −−− =′ ;          2223 veeev xxx −−− =′ ; 

           233 vev x−=′ ;                          233 ve
dx
dv x−= ; 

dxe
v
dv x3

2 3 −= ;                         xde
v
dv x

∫∫
−= 3

2 3 ; 

Ce
v

x +=− −31 ;                       
Ce

v x +
= −3

1 . 
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Общее решение исходного уравнения 

.
e)Ce(Ce

evuy xxx
x

+
=

+
⋅== −−

−
33

11
 

 

 

Задача 7. Найти решение задачи Коши 112 −==+ )(y,xlnxyyxy , . 

 

Решение. 

Разделив обе части уравнения на 0≠x , получим уравнение Бернулли  

xlny
x
yy, 2=+ . 

Для его решения используем подстановку Бернулли: uvvuy,vuy ,,, +== , 

в результате получим: xln)uv(
x

uvuvvu ,, 2=++ . 

Вынесем за скобки общий множитель: xlnvuuv)
x
uu(v ,, 22=++ . 

Находим частное решение уравнения 0=+
x
uu , , разделяя переменные и 

интегрируя его: 

∫∫ −=−=

−=−=

,
x

dx
u
du,

x
dx

u
du

,
x
u

dx
du,

x
uu ,

 

x
uxu,xlnuln 1 или1 ==−= −   

(выбрана одна из первообразных )x(u ). 

Теперь найдем общее решение уравнения   xlnvuuv, 22= , где   
x

u 1
= . 
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Имеем   xlnv
xx

v, 2
2

11
= ,     xlnv

x
v, 21
= , 

xlnv
xdx

dv 21
= ,                     dx

x
xln

v
dv

=2 , 

,Cxln
v

,dx
x
xln

v
dv

22
1 2

2 +=−= ∫∫  

Cxln
v,Cxln

v +
−=

+
=− 2

2 2
2

1  

Общее решение исходного уравнения 

)Cx(lnx
uvy

+
−== 2

2 . 

Теперь выясним, при каком значении постоянной C  будет выполнено 

указанное начальное условие. Подставляя 11 −== y,x , получим 

221
11
21 2 =−=−
+

−=− C,
C

,
)C(ln

. 

При найденном значении C  из общего решения получаем 

)x(lnx
y

2
2

2 +
−= . 

 

Задача 8. Найти общее решение дифференциального уравнения 

2=+ ,,,,, yctgxy . 

 

Решение. 

Данное дифференциальное уравнение 2-го порядка не содержит 

искомой функции у и содержит переменную х, поэтому для решения 

уравнения введем новую функцию ,,yp = , тогда ,,,, yp = . 

Исходное уравнение примет вид: 
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2=+ pctgxp,      или       pctgxp, −= 2 . 

Разделяя переменные и интегрируя, получим: 

pctgx
dx
dp

−= 2 ,           
ctgx
dx

p
dp

=
−2

, 

∫∫ =
− ctgx

dx
p

dp
2

            12 Clnxcoslnpln −−=−− , 

xcosClnpln 12 =−      или    xcosCp 12 =− , 

откуда    xcosCp 12 −= . 

Так как ,,yp = , то придем к уравнению xcosCy ,,
12 −= , которое легко 

решается с помощью двукратного интегрирования: 

xcosCy ,,
12 −= ,  dx)xcosC(dxy ,,

∫∫ −= 12 , 

212 CxsinCxy , +−= , ∫∫ +−= dx)CxsinCx(dxy ,
212 ,

321
2 CxCxcosCxy +++= . 

 

Задача 9. Найти решение задачи Коши 

90
3
1009

2 ===+ )(y,)(y,
y

yy ,,, . 

 

Решение. 

Данное дифференциальное уравнение 2-го порядка содержит искомую 

функцию у и не содержит явно переменную х, поэтому для решения 

уравнения введем новую функцию ,yp = , тогда ,,, ypp = . 

Исходное уравнение примет вид: 

09
2 =+

y
ppy ,    или  
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2

9
y

ppy , −= , 2

9
ydy

dppy −= , 

dy
y

pdp 3

9
−= ,  dyypdp 39 −−= , 

∫∫
−−= dyypdp 39 , 

22
9

2
1

2

2 C
y

p
+= . 

Так как ,yp = , то придем к уравнению 
22

9
2

1
2

2 C
y

)y( ,

+=  или  

 12
2 9 C

y
)y( , += . 

Постоянную 1C  можно найти на данном этапе, если, положив х=0 , 

использовать начальные условия: 90
3
10 == )(y,)(y , ; 

12
2

3
1
99 C)( +









= ,  18181 C+= , 01 =C . 

Следовательно, решаем уравнение  2
2 9

y
)y( , = , 

y
y , 3
=  (при извлечении корня для определенности выбран знак 

плюс; это оправдано тем, что в точке х=0 ,yy и  имеют одинаковый знак). 

Разделяя переменные и интегрируя, получим 

ydx
dy 3

= ,   dxydy 3= , 

2
3

2
2

2 Cxy
+= ,  2

2 6 Cxy += . 

Найдем постоянную 2C  из условия 
3
10 =)(y : 
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2

2

06
3
1 C+⋅=





 , 

9
1

2 =C . 

Следовательно: 

9
162 += xy . 

 

 

Задача 10. Найти общее решение дифференциального уравнения 

0522 =++ yyy ,,, . 

 

Решение. 

Это однородное линейное уравнение второго порядка с постоянными 

коэффициентами. 

Для его решения составим характеристическое уравнение: 

0522 2 =++ kk . 

22
52422 2

21 ⋅
⋅⋅−±−

=,k    или  
4

362
21

−±−
=,k , 

4
62

21
ik ,

±−
= , 

4
6

4
2

21
ik , ±−= ,  

2
3

2
1

21
ik , ±−= . 

Следовательно, общее решение уравнения примет вид 







 +=

−
xsinCxcosCey

x

2
3

2
3

21
2 . 
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Задача 11. Найти общее решение дифференциального уравнения 

08126 =+++ yyyy ,,,,,, . 

 

Решение. 

Это однородное линейное уравнение третьего  порядка с постоянными 

коэффициентами. 

Для его решения составим характеристическое уравнение: 

08126 23 =+++ kkk . 

Методом подбора найдем первый корень данного уравнения: 21 −=k . 

Поделим «уголком» многочлен    8126 23 +++ kkk  на   2+k : 

 

0
84
84

84
124

442
28126

2

2

223

23

+
+

+

+

+++

++++

k
k

kk
kk

kkkk
k|kkk

 

Для нахождения остальных корней уравнения необходимо решить 

уравнение 

0442 =++ kk           или         02 2 =+ )k( . 

Следовательно, 232 −=,k . 

В данном случае общее решение исходного уравнения примет вид: 
xxx exCxeCeCy 22

3
2

2
2

1
−−− ++= . 
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Задача 12. Найти общее решение дифференциального уравнения 
24 93 xyy ,,)( =− . 

 

Решение. 

Имеем линейное неоднородное уравнение с постоянными коэффициентами 

и правой частью специального вида. 

Для нахождения его решения необходимо: 

1) найти общее решение oy  соответствующего однородного уравнения;  

2) найти частное решение ∗y  соответствующее правой части данного 

уравнения; 

3) по формуле ∗+= yyy o  получить общее решение исходного уравнения. 

Составляем характеристическое уравнение, находим его корни и общее 

решение oy  соответствующего однородного уравнения: 

,)k(k,kk 0303 2224 =−=−  

30 4321 ±== ,, k,k . 

xxxx eCeCxeCeCy 3
4

3
3

0
2

0
10

−+++=   или  

xx eCeCxCCy 3
4

3
3210

−+++= . 

В исходном уравнении правая часть – специальная, относящаяся к частному 

случаю (является многочленом второй степени). Число 0 является 

двукратным корнем характеристического уравнения, т.к. 021 =,k . 

Следовательно, частное решение ∗y  имеет вид: 

)CBxAx(xy ++=∗ 22    или   234 CxBxAxy ++=∗ . 
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Найдем производные до четвертого порядка от функции ∗y : 

( ) CxBxAxy , 234 23 ++=∗ , 

( ) CBxAxy ,, 2612 2 ++=∗ , 

( ) BAxy ,,, 624 +=∗ , 

( ) Ay )( 244 =∗ . 

Подставим ( ) )(y 4∗   и  ( ) ,,y∗  в исходное уравнение: 
22 92612324 x)CBxAx(A =++− , 

упростим полученное тождество 

22 96183624 xCBxAxA =−−− , 
22 96241836 xCABxAx =−+−− . 

Приравнивая коэффициенты при одинаковых степенях х, стоящие в левой и 

правой частях последнего тождества, получим систему алгебраических 

уравнений для определения CB,A и : 

9362 =− A:x , 

0181 =− B:x , 

06240 =− CA:x , 

откуда 10
4
1

−==−= C,B,A . 

Следовательно, 24

4
1 xxy −−=∗ . 

Тогда общее решение исходного уравнения примет вид: 

243
4

3
321 4

1 xxeCeCxCCy xx −−+++= − . 
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Задача 13. Найти общее решение дифференциального уравнения 

)xx(eyyy x,,, +=+− 2323 . 

 

Решение. 

Это линейное неоднородное уравнение с постоянными 

коэффициентами и правой частью специального вида. 

Составляем характеристическое уравнение, находим его корни и общее 

решение oy  соответствующего однородного уравнения: 

,k,kk , 12
21433023

2

21
2

⋅
⋅⋅−±

==+−  

21
2

13
2121 ==

±
= k,k,k , . 

xx eCeCy 2
2

1
10 +=   или  xx eCeCy 2

210 += . 

В исходном уравнении правая часть – специальная, относящаяся к частному 

случаю. Число 3 (из степени числа е правой части исходного уравнения) не 

является корнем характеристического уравнения, т.к. 21 21 == k,k . 

Следовательно, частное решение ∗y  имеет вид: 

=∗y )CBxAx(e x ++23 . 

Найдем производные первого и второго порядка от функции ∗y : 

( ) )BAx(e)CBxAx(ey xx, ++++=∗ 23 323 , 

( ) )BAxCBxAx(ey x, ++++=∗ 2333 23 , 

( ) )BC)AB(xAx(ey x, ++++=∗ 3233 23  

( ) )ABAx(e)BC)AB(xAx(ey xx,, 23632333 323 +++++++=∗ , 
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( ) )ABBC)AAB(xAx(ey x,, 23396699 23 +++++++=∗  

( ) )ABC)AB(xAx(ey x,, 2691299 23 +++++=∗ . 

Подставим ( ) ,,y∗ , ( ) ,y∗  и  ( )∗y  в исходное уравнение: 

).xx(e))CBxAx(e())BC
)AB(xAx(e()ABC)AB(xAx(e

xx

xx

+=+++++

+++−+++++
2323

2323

23
23332691299

Упростим полученное тождество: 

),xx(e)CBxAx
BCAxBxAxABCAxBxAx(e

x

x

+=+++

+−−−−−+++++
232

223

222
396992691299  

.xx)CBCABC(
)BABAB(x)AAA(x

+=+−−+++

++−−+++−
2

2

239269
269129299

 .xx)CBA()AB(x)A(x +=+++++ 22 232622  

Приравнивая коэффициенты при одинаковых степенях х, стоящие в левой и 

правой частях последнего тождества, получим систему алгебраических 

уравнений для определения CB,A и : 

122 =A:x , 

1261 =+ BA:x , 

02320 =++ CBA:x , 

откуда 11
2
1

=−== C,B,A . 

Следовательно, =∗y )xx(e x 1
2
1 23 +− . 

Тогда общее решение исходного уравнения примет вид: 

)xx(eeCeCy xxx 1
2
1 232

21 +−++= . 
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Задача 14. Найти общее решение дифференциального уравнения 

xcosxsinxyy ,, 2+=+ . 

 

Решение. 

Имеем линейное неоднородное уравнение с постоянными 

коэффициентами, правая часть которого представляет собой сумму двух 

функций специального вида. 

Составляем характеристическое уравнение, находим его корни и общее 

решение oy  соответствующего однородного уравнения: 

,k,k , 12
1140001

2

21
2

⋅
⋅⋅−±

==+  

ik,ik,ik , −==
±

= 2121 2
2 . 

)xsinCxcosC(ey x
21

0
0 +=   или  xsinCxcosCy 210 += . 

Правая часть исходного дифференциального уравнения представляет собой 

сумму двух функций специального вида: xcos)x(f,xsinx)x(f 221 == . 

Поэтому, найдем сначала частное решение ∗
1y  уравнения xsinxyy ,, =+ . 

Число i±  является однократным корнем характеристического уравнения. 

Следовательно, частное решение ∗
1y примет вид: 

[ ]xsin)DCx(xcos)BAx(xy +++=∗
1   

или 

xsin)DxCx(xcos)BxAx(y +++=∗ 22
1 . 

Найдем производные первого и второго порядка от функции ∗
1y : 

( ) xcos)DxCx(xsin)DCx(xsin)BxAx(xcos)BAx(y , +++++−+=∗ 22
1 22 , 

( ) xsin)DBxCxAx(xcos)BDxAxCx(y , +−+−++++=∗ 22 22
1 . 
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( )
,xcos)DBxCxAx(xsin)BCAx(

xsin)BDxAxCx(xcos)DACx(y ,,

+−+−+−+−+

++++−++=∗

222
222

2

2
1

( )
,xsin)BCAxBDxAxCx(

xcos)DBxCxAxDACx(y ,,

−+−−−−−+

++−+−++=∗

222
222

2

2
1    

( ) xsin)CBDxAxCx(xcos)DABxCxAx(y ,, 224224 22
1 +−−−−+++−+−=∗ . 

Подставим ( ) ,,y ∗
1   и  ( )∗1y  в уравнение xsinxyy ,, =+ : 

   
,xsinxxsin)DxCx(xcos)BxAx(

xsin)CBDxAxCx(xcos)DABxCxAx(
=++++

++−−−−+++−+−
22

22 224224
 

   ,xsinxxsin)CBAx(xcos)DACx( =+−−+++ 224224  

   xsinxxsin)CB(sinAxxcos)DA(xcosCx =+−+−++ 224224 . 

Приравнивая коэффициенты при подобных членах в левой и правой частях 

последнего тождества, получим систему алгебраических уравнений для 

определения DC,B,A и : 

   

.CB:xsin
,A:xsinx

,DA:xcos
,C:xcosx

02
14

022
04

=+−
=−

=+
=

 

Таким образом, 
4
100

4
1

===−= D,C,B,A . 

Следовательно, xsinxxcosxy
44

2

1 +−=∗  или )xcosxxsinx(y 2
1 4

1
−=∗ . 

Теперь, используя тот же метод Лагранжа, найдем частное решение ∗
2y  

уравнения xcosyy ,, 2=+ . 

Число i2±  не является корнем характеристического уравнения. 

Следовательно, частное решение ∗
2y примет вид: 

xsinFxcosEy 222 +=∗ . 
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Найдем производные первого и второго порядка от функции ∗
2y : 

( ) xcosFxsinEy , 22222 +−=∗ , 

( ) xsinFxcosEy ,, 24242 −−=∗ . 

Подставим ( ) ,,y ∗
2   и  ( )∗2y  в уравнение xcosyy ,, 2=+ : 

xcosxsinFxcosExsinFxcosE 2222424 =++−− , 

xcosxsinFxcosE 22323 =−− . 

Приравнивая коэффициенты при подобных членах в левой и правой частях 

последнего тождества, получим систему алгебраических уравнений для 

определения FE и : 

.F:xsin
E:xcos

032
132

=−
=−

 

Таким образом, 0
3
1

=−= F,E . 

Следовательно, 
3
2

2
xcosy −=∗ . 

Окончательно получаем, что  

3
2

4
1 2

21
xcos)xcosxxsinx(yyy −−=+= ∗∗∗  

и общее решение исходного дифференциального уравнения определяется 

функцией 

3
2

4
1 2

21
xcos)xcosxxsinx(xsinCxcosCy −−++= . 
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Задача 15. Найти решение задачи Коши 

3010267 ==−=+− )(y,)(y,e)x(yyy ,x,,, . 

 

Решение. 

Это линейное неоднородное уравнение с постоянными коэффициентами и 

правой частью специального вида. 

Составляем характеристическое уравнение, находим его корни и общее 

решение oy  соответствующего однородного уравнения: 

,k,kk , 12
61477067

2

21
2

⋅
⋅⋅−±

==+− . 

61
2

57
2121 ==

±
= k,k,k ,  

xx eCeCy 6
2

1
10 +=   или  xx eCeCy 6

210 += . 

В исходном уравнении правая часть – специальная, относящаяся к частному 

случаю. Число 1 (из степени числа е правой части исходного уравнения) 

является однократным корнем характеристического уравнения. 

Следовательно, частное решение ∗y  имеет вид: 

=∗y )BAx(xex +   или   )BxAx(ey x +=∗ 2 . 

Найдем производные первого и второго порядка от функции ∗y : 

( ) )BAx(e)BxAx(ey xx, +++=∗ 22 , 

( ) )B)BA(xAx(ey x, +++=∗ 22 , 

( ) )BAAx(e)B)BA(xAx(ey xx,, ++++++=∗ 2222 , 

( ) )BA)BA(xAx(ey x,, 2242 ++++=∗ . 

Подставим ( ) ,,y∗ , ( ) ,y∗  и  ( )∗y  в исходное уравнение: 
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).x(e
)BxAx(e)B)BA(xAx(e)BA)BA(xAx(e

x

xxx

2
627224 222

−=

=+++++−++++

Упростим полученное тождество: 

),x(e
)BxAxB)BA(xAxBA)BA(xAx(e

x

x

2
667277224 222

−=

=++−+−−++++

 

),x(e)BBA)BBABA(xAxAxAx(e xx 27226714467 222 −=−+++−−+++−
).x(e))BA(Ax(e xx 25210 −=−+−  

Сокращая обе части последнего тождества на 0≠xe  и приравнивая 

коэффициенты при одинаковых степенях х в левой и правой частях, имеем: 

,BA:x
A:x

252
110

0

1

−=−

=−
 

откуда 
25
9

10
1

=−= B,A . 

Следовательно, )xx(ey x

25
9

10

2

+−=∗ . 

Тогда общее решение исходного уравнения примет вид: 

)xx(eeCeCy xxx

25
9

10

2
6

21 +−++= . 

Для того чтобы решить задачу Коши, найдем ,y : 

)x(e)xx(eeCeCy xxxx,

25
9

525
9

10
6

2
6

21 +−++−++= , 

)xxx(eeCeCy xxx,

25
9

525
9

10
6

2
6

21 +−+−++= , 

)xx(eeCeCy xxx,

25
9

25
4

10
6

2
6

21 ++−++= . 

Используя начальные условия, получим линейную систему уравнений для 

определения значений произвольных постоянных 21 и CC : 
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,CC)(y

,CC)(y

, 3
25
960

10

21

21

=++=

=+=
 

откуда находим: 
125
41

125
84

21 == C,C . 

Следовательно, частное решение, удовлетворяющее данным начальным 

условиям, имеет вид: 

)xx(eeCey xxx,

25
9

25
4

10125
41

125
84 2

6
2 ++−++= . 

 

 

Задача 16. Найти решение задачи Коши 

4
10

4
10252 ===+− )(y,)(y,xtgeyyy ,x,,, . 

 

Решение. 

Сначала найдем общее решение данного дифференциального 

уравнения. 

Составляем характеристическое уравнение, находим его корни и 

общее решение oy  соответствующего однородного уравнения: 

,k,kk , 12
51422052

2

21
2

⋅
⋅⋅−±

==+− . 

ik,ik ,, 21
2

42
2121 ±=

±
=  

)xsinCxcosC(ey x 22 21
1

0 +=   или  )xsinCxcosC(ey x 22 210 += . 

Правая часть исходного дифференциального уравнения не является 

функцией специального вида, поэтому частное решение ∗y  необходимо 
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искать методом вариации постоянных. 

Так как 

)xsinCxcosC(ey x 22 210 += , то  

xsine)x(Cxcose)x(Cy xx 22 21 +=∗ . 

Составим систему линейных уравнений для нахождения 21 и CC : 







=+

=+

.xtge)xsine()x(C)xcose()x(C

,xsine)x(Cxcose)x(C
x,x,,x,

x,x,

222

022

21

21  







=++−

=+

.xtge)xcosexsine()x(C)xsinexcose()x(C

,xsine)x(Cxcose)x(C
xxx,xx,

x,x,

2222222

022

21

21  

Сократив уравнения данной системы на 0≠xe , получим: 







=++−

=+

.xtg)xcosx(sin)x(C)xsinx(cos)x(C

,xsin)x(Cxcos)x(C
,,

,,

2222222

022

21

21  

Решение системы найдем по формулам Крамера: 

=
+−

=∆
xcosxsinxsinxcos

xsinxcos
222222

22
 

=−−+= )xsinx(cosxsin)xcosxsin(xcos 22222222  

2222
222222222222

22

2222

=+=

=+=+−+=

)xsinx(cos
xsinxcosxsinxcosxsinxcosxsinxcos

 

.xtgxsinxtgxsin)xcosxsin(
xcosxsinxtg

xsin
22222220

2222
20

1 −=−+=
+

=∆  

.xtgxcos)xsinx(cosxtgxcos
xtgxsinxcos

xcos
22222022

2222
02

2 =−−=
−

=∆  

Тогда  
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.xsinxtgxcosC

,
xcos
xsinxtgxsinC

,

,

2
2

2
22

22
2

2
22

2
2

2
1

1

==
∆
∆

=

−=
−

=
∆
∆

=
 

Теперь проинтегрируем полученные равенства: 

,xsin)x(tglndxxcos
xcos

dx

dx
xcos
xcos

xcos
dxdx

xcos
xcosdx

xcos
xsinC

2
4
1

44
12

2
1

22
1

2
2

2
1

22
1

22
21

2
1

22
2

2
1 222

1

+−
π

=+−=

=+−=
−

−=−=

∫∫

∫∫∫∫

 

.xcosxdxsinC 2
4
12

2
1

2 −== ∫  

Следовательно,  

xsine)xcos(xcose)xsin)x(tgln(y xx 22
4
122

4
1

44
1

−++−
π

=∗ , 

xsinxcosexcosxsine)x(tglnxcosey xxx 22
4
122

4
1

4
2

4
1

−+−
π

=∗ , 

)x(tglnxcosey x −
π

⋅=∗

4
2

4
1 . 

Тогда общее решение исходного уравнения примет вид: 

)x(tglnxcose)xsinCxcosC(ey xx −
π

⋅++=
4

2
4
122 21 . 

Чтобы решить задачу Коши, вычислим значения произвольных 

постоянных 21 и CC  в общем решении, используя начальные условия 

4
10

4
10 == )(y,)(y , . 

Найдем производные первого и второго порядка функции y : 

++−++= )xcosCxsinC(e)xsinCxcosC(ey xx, 222222 2121  
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.)x(tglnxsine

)x(cos)x(tg

xcose)x(tglnxcose

x

xx

−
π

⋅−

−
−π⋅−π

⋅
−−

π
⋅+

4
2

2
1

44

2
4
1

4
2

4
1

2

 

Подставляя значение 0=x  в выражения для ,yy и , с учетом начальных 

условий получаем: 

,C)(tglncose)sinCcosC(e)(y
4
1

4
10

4
0

4
1000 1

0
21

0 =+=−
π

⋅++=  

−−
π

⋅++−++= )(tglncose)cosCsinC(e)sinCcosC(e)(y , 0
4

0
4
10202000 0

21
0

21
0  

,CC)(tglnsine
)(cos)(tg

cose
4
1

4
120

4
0

2
1

0
4

0
4

0
4
1

21
0

2

0 =−+=−
π

⋅−
−π⋅−π

⋅
−  

откуда находим 
4
10 21 == C,C . 

Следовательно, искомое частное решение 







 −

π
⋅+= )x(tglnxcosxsiney x

4
22

4
1 . 
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